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1. Dat je kompleksan broj z = Re (71 +1i— }—ilm (1;31‘)) + gz

(a) Pokazati da je z = § + ?i;
(b) Izracunati /z.

(a) BB = L8 2o 11§ s =Re(—1+i—12(-%)) + Li=3+ i
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2. Data je funkcija f(z) = 2’45046
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(a) Resiti nejednacinu f(z) > —1;
(b) Izracunati lim f(z).
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(b) lim f(z) = lim Gpers) = lim o255 = 6.

3. Resiti jednatinu j log,q(z — 24) + 525 = 1 — logyo 2.
Jednacina je definisana za x > 0Az —24 > 0Ax # 1.

1

m —logp2 & logyp(z —24) + logypz = 2(logyp 10 — logyy 2)
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& 2 -24x-25=0&21 =25 Nag = —1.

Zbog uslova x > 24, reSenje date jednacine je x = 25.

4. Resiti jednacinu 4!+ . 2174 L 3. 2147 . 4=2 _9 — .

41+I A 21—41 + 3 . 21—‘,—1 . 4—m _ 2 —_ O = 22-‘,—2:6 . 21—4m + 3 . 21+:E . 2—2:6 _ 9= 0
& 2.227% 432177 2=,
Uvodimo smenu ¢ = 2'=% > 0.
Ovim svodimo problem na resavanje kvadratne jednacine 2¢2 + 3t — 2 = 0 za t > 0. Nule dobijene kvadratne
jednacine su t; = —2 ity = % Kako je t pozitivno, dobijamo x = 2.
5. Resiti jednaéinu sin z + sin 2z = 0.

sinz +sin2z =0 < sinx + 2sinzcosz =0 < sinz(l +2cosz) =0 < sine =0V cosz = f%.
Odatle je skup resenja date jednacine R = {kn|k € Z} U {3F + 2kn|k € Z} U {4F + 2kn|k € Z} .



6. Cetiri pozitivna broja by, by, bs, b, ¢ine geometrijsku progresiju. Ako je by veéi od by za 6, a by
od b3 za 54, odrediti te brojeve.
by = b1q, b3 = bi1g?, by = b1g>.
bg—bl=6<:>b1q—b1:6<:>b1(q—1):6.
by — b3 =54 < b1q3 — b1q2 =5l & blq2(q — 1) = b4.
Na osnovu prethodnih jednakosti mozemo zakljuéiti da je 6¢2> =54 < ¢> =9 < ¢ =3 A gy = —3.
Zaq1:3jeb1:3,azaq2:—3jeb1:—%.
Zbog uslova da su dati brojevi pozitivni, jedino resenje je by = 3,bo = 9, b3 = 27, b4 = 81.

7. Neka su dati vektori « =m — 37 i v =5m — 7.
(a) Ako je m = (1,1,1), i =(1,0,-1), nadi ||, |7|, € U1 @ x T,
(b) Ako su m i 7 jediniéni vektori i @ 1 ¥, naéi ugao izmedu i i 7.
(a) M| =VIZ+12+12 =/3,|ii] = /12 + 02 + (-1)2 = V2.
= (17 17 1) - 3(1707 _1) = (_27 1a4)717: 5(17 17 1) - (1707 _1) = (475a6)
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—2 1 =6i+16] — 10k — 4k — 207 + 12j = —147 + 28] — 14k
45 6| 4 5 =(—14,28,—14) = —14(1,-2,1).

(b) Ako su @ i ¥ ortogonalni, onda je njihov skalarni proizvod jednak nuli.
@7 = (m— 3i)(5m — 1) = brmn — mit — 157m + 377 = 5|m|? — ma — 15ma + 3|i|> = 5 — 16mi7 + 3.
- 7=0%8—16mi =0 < mi = 5 < ||| cos Z(mi, 7T) = & & cos Z(m, ) = § < Z(, i) = %

8. Oznaéimo sa a; i a stranice, h,, i h,, odgovarajuée visine, P, i P, povrsine redom trouglova
A1B1Cy i A3ByC5. Neka je a; = 60° ugao koji odgovara temenu A;, a Ry = 5 polupreénik opisane
kruznice trougla A1 B,C;. Ako je P, : P, =3:11 hg, : he, =3 : 2, nadi as.

Iz druge proporcije je 2hg, = 3hg, & hq, = %hal, pa iz prve proporcije imamo

ha ha
P =3P < alTl = 3GZTQ = alhal = 3(12%}1&1 S ap = 2as.

Na osnovu sinusne teoreme: - =2R; & 55 =25 a) = 10? =5V3,a0 = 4 = 57‘/3

noay sin 60° 2

9. Ako je visina H pravilnog tetraedra jednaka 2, izracunati ivicu a, povrsinu P i zapreminu V tog
tetraedra.

Strane pravilnog tetraedra su cetiri jednakostrani¢na trougla stranice a. Visina svakog od njih je h = ‘LT‘/g

Visina H pravilnog tetraedra pada pod pravim uglom na bazu i deli njenu visinu h u odnosu 2 : 1. Posma-

trajuéi pravougli trougao koji obrazuju visina H, visina h boc¢ne strane i + visine baze, dobijamo:

2 2 ) . s
(2f) = () + o2 =% 4692 = + 48 a= 0
_ 1 _1a>V3pp _
P=4B =453 —¢3
10. Data je funkcija f(z) = x — 2+ x.
(a) Odrediti nule funkcije f(x);
(b) Naéi prvi izvod funkcije f(z).
(a)

f@)=0 & Vo—-2+2=0Ve=2—-aAx>0A2—2>0&a=4—4dx+az>Azc|0,2]
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& 2 -br+4=0Az€0,2] & ANz €02 e x=1.

(b) f'(2) = (23) = (2 + (&) = a7 F —0+1= 3zl +1.



