SREDNJI NIVO

Geometrija
166. HMapauynaj mepy yrna bOc u mepy yrna bOd. .
a) Mepa yrna bOc je b
6) Mepa yraa bOd je . ? 350
d 0 a

Ugao £dOc =90° kao §to vidimo na slici ( oznaka za prav ugao je crna tacka)

Onda je i ugao £aOc =90° pa ugao bOc trazimo: £bOc =90° —35° —|xbOc = 55°

b)

£b0d =90° +55° — | xbOd =145°

167. Koja npa yrna cy koMmnnemeHTHa?
320KPYHM CTOEO HCIPel TAYHOT OITOBOPa.
a)23%u 37°
B) 23°u 67°
B)23°n 7
1) 23°u 157°
Komplementni uglovi imaju zbir 90°.
a) 23° +37° =60° NETACNO v) 23°+77° =100° NETACNO
b) 23°+67°=90° TACNO g) 23°+157° =180° NETACNO

Dakle, treba zaokruziti b) 23° +67° =90°
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168. 3a0KpYHY CTOBO MCIIPET TRYHOT OOTOBOPA.
Y npasoyraom Tpoyray ABC Ha cimuy, YHYTPAIILN YITIOBN KOO TemeHa A u Boy:

A
E] CYMINIEMEHTHHM

6) yHaKpcHH
B) KOMIUIEMEHTHH
I) YIIOpeaHM

Zbir unutra$njih uglova u svakom trouglu je 180°.

Ugao kod temena C je prav , to jest ima 90°. Znadi ostaje da zbir preostala dva bude takodje 90°, a malopre
smo rekli da se takvi uglovi zovu komplementni.

Treba zaokruZiti v) komplementni.

169. [1pase a u bua upremy cy napanense. Ogpenu Mepe yriosa a u [.

125% a b

/
7

Da se podsetimo:
Prava koja sece dve paralelne prave, zove se transverzala . Ona na paralelnim pravama odseca uglove od kojih

su po 4 jednaka. A zbir ta dva ugla je 180°.

Pogledajmo sliku:
t t

_ (0]
B/o< b " % b
a/B o/ B
Ku a Woc a
5/ /2
a na nasoj slici je:

Dakle |3 =125"| > a =180° —125° — | = 55"




170. Onpeni yrao a va crmn.,

70°N o 30°

N

Trazeni ugao « sa ova dva data ugla pravi ugao od 180°. Pogledajmo sliku:

0
180

¥ [70° 30° )

Dakle:

a=180"—(70° +30%)
a =180"-100°

171. Koju yrnosu mory 6utn yHY Tpalumi YITOEN TpoyTaat
Ja0KpY:KIM CTOBO MCIIPE] TA4HOT ONTOBOPA.
a) 50%, 50°, 50°
6) 60°, 60°, 40°
B) 40°, 70° 70°
r) 80° B0°%, 40°

Jo§ jednom: Zbir unutrasnjih uglova u svakom trouglu je 180°.
a) 50+50+50=150 NETACNO
b) 60+60+40=160 NETACNO
v) 40+70+70=180 TACNO
g) 80+80 + 40=200 NETACNO

Dakle, ta¢an odgovor je pod v) 40°,70°,70°



172. Komuku je cnomaimsy yrao Y, Koju ogrosapa temeny C1ersopoyrna ABCD na cnmun?

3a0KPY KM CTOBO MCIIPE] TA4YHOT OATOBOPA.

a) 51°
a) 60°
B} 61°

r} 62°

7+71:1800
. (O 0 0 0
7/—3600 (950+100 +46") 119° + 7, =180°
=360" - 241 I dalje je lako:
y alje je lako 7, =180° 119"
=119°
/4 71:610

173. HOyxuue crpamnna tpoyrna ABC na canun cy a, b n ¢, Koja nejennakoct je Tauna?

330KPYHI CTOBO HCIIPET TAYHOT ONTOBOPA. C
Ajash<c
A a0°
B bsa<c

b a
Ela<c<h
rfb<c<a

35"
= B

Pogledajte fajl iz pripreme “Trougao”. U jednoj teoremi vezanoj za stranice trougla se kaze da se naspram najveceg

ugla nalazi najveca stranice i obrnuto.
Najpre ¢emo naci vrednost nepoznatog ugla kod temena B.

AB =180 —(60° +35°)
AB=180"-95°



Imamo:

Najveéi ugao je £B =85’ pa je najduza stranica b.

Zatim je £C =60" , pa je srednja poduzini stranica ¢

Najmanji ugao je £4 =235", pa je stranica a najkraca.

Znaci da je tacan poredak a < ¢ < b koji je dat u ponudi pod v)

174. Hujaronane pomba cy 10 cma 24 cm.

Konnku je obum tor pomba? D C

Obnum pomba je CIL

O rombu znamo ( pogledaj pripremni fajl Pitagorina teorema)

Romb
d, d
2 2
O=4a P d '2d2 ili P=ah (%j +(%j =a’ polupreénik upisane kruznice je r, =g
2 2

42

2 2
(10)2 (24}2 ,

— |+ —| =a

2 2 0 =4a
(5) +(12)" =a? Obim je : 0=413

254144 = ¢°
a> =169 = a =+/169 —|a =13cm




175. Konuka je nospumnnsa jenpa sa camn?

[Tpukaka nocTymak,

13 m

5m
[lospumna jenpa je m’

Jasno je da je jedro oblika pravouglog trougla kod koga znamo katetu a= 5m 1 hipotenuzu c=13m.

Najpre ¢emo naci drugu katetu b, koja je ustvari visina tog jedra.

a’+b* =c’
ab
524+b* =13 P==
25+b° =169 , , : 5-12
5 Sad trazimo povrsinu trougla ( jedra ) P=—-
b* =169-25 2

b =144
b=+144 > |b=12m

Povrsina jedra je 30m”.

176. Ha crmum je maT jeman kpyxHM Tok. [loBpmnea kojy sayanMa 4MTaB KPYXHHN TOK je
1225m m?, a mupuHa komoso3He Tpake je 10 m. Konuky noepmnny 2ayanma npazaH
NpOCTOP ¥ CPENMHN KPYAHOT ToKa?

r

\»_?'

[loppuinza mpa3Hor NPOCTOPa ¥ CPENMHI KPYRHOT TOKA je m?,

Kruzni tok ima oblik kruznog prstena. Data nam je cela ta povrSina ( povrSina velikog kruga!)

pop? R-r=10

=R'r

1225/{—R2ﬂ/ 35—r=10 > |r =25m|

2 122_5 Povrsina manjeg kruga ( ono $to trazimo) je:

P=r'r

R=+1225 5|R=35
- P=257 —[P=625zm’]

Povriina praznog prostora u sredini kruznog toka je 6257zm” .




177. O6um kpyra je 16mcm. Komika je merosa noepmmxa?

3aokpyx 1 CTOBO NCNIPEN TAYHOT OATOBOPA.

a) 256m cm?®

8) 64w cm?®

B} 256 cm’

r} 64 cm?
O=2rrx
16/ =2r
16 =2r

weyr 2

. % N Treba zaokruziti  g) 64zcm
P=rz

P =87 [P =64men’]

178. [lpeunnk Tpakropckor Touka je 100 an. Komuku nyt he npehn TpakTop unjn ce Touak
23
oxpeHe Dea knaama 7000 nyta (m = —)?
. 'l.
Ipaxrop he npehn km.

Pre¢nik je 2r = 100cm , ajmo ovo odmah da prebacimo u metre! 2r = Im (jer je 1m = 100cm).

Sad da postavimo problem:

N A
A za jedan okret
tocak je preSao put koji
je jednak jednom obimu kruga
Uocimo tacku A na krugu. Za jedan pun okret ona se vrati na pocetnu poziciju, a tocak je presao put koji je jednak

|

jednom obimu kruga. Dakle, ideja je: nadjemo obim kruga pa ga pomnoZimo sa 7000 okretaja!

Trazeni put ¢emo da obelezimo sa s ( kao u fizici)

s =7000-0

O=2rr 2;uga
22 .. . s =7000-—
O=1-— Sad ovo pomnozimo sa 7000 , dobijamo 7
! 5=1000-22
22
0==m s =22000m — | s = 224km|

Traktor e prec¢i 22 km.



179. O6uvn KOHLEHTPH4HIX Kpy®Huua cy O = 16mcm u O, = 10ncm. Komuka je noepunixa
oxrosapajyher Kpy»HoT npcreHa’?

[lopunna kpysHor NpcTeHa je cm’.

Iz obima kruznica ¢emo naci duzine polupre¢nika:

O =2nr 0,=2nn
16 /£ =21, 104 =21 /£
21 =16 i 2r, =10
’]:E ’”2:E

2 2
r, =8cm r, =5cm

Povrsinu kruznog prstena trazimo kad od povrsine veceg kruga oduzmemo povrsinu manjeg kruga!

By =i =r)7

B, = (82 - 52)7r Povrsina kruznog prstena je 397cm’ .
B, =(64-25)x

F,= 397zem’

180. [ospiunna Mamer kpyra je 9m cm?’, [lospuiba nperena je 16m cm’.

Mapauynaj nonynpesnnx seher xpyra.

[Momynpesnnx seher xpyra je cm.
Obelezimo poluprecnik veceg kruga sa R, a poluprecnik manjeg kruga sa r.
P, = Rr—r'rm
l6r=R7-9x7
Rr=167+9x

R A =25/ — R =25 R=+25 >R ="5cm]

Poluprecnik veceg kruga je Scm.



181. VapadyHaj NOBPIUNHY M 3allpEMHHY TONTE DOIYTIPEYHNKa 3 cm.

Da se podsetimo:
2
P=4r'r je formula za povrSinu lopte
4 , . .
V=§r 7 je formula za zapreminu lopte

r=3 cmpaje:

P=4I"27Z' V:§r37r
P=4-327Z' v 4 3

= 72'
P=4-9r i

4
P =36xcm’ V_E'gggﬂ

v=4-97 - [V=36em’|

182, llonynpeyntk 0CHOBE KYIE je 5 an i BiucuHa Kyne je 9 cm. llonynpeysnk ocHoBe npyre
kyne je 10 cm 1 Bucuna Te kyne je 3 cm. Axko je V 3anpemuna npee kyne u V. sanpemuna
OpyTe Kyne, Koje TBpheibe je Tauno?

JaoKpyHN CIOBO HCIPEN TAYHOT ONTOBOPA.

al V<V,
6) 'L-"i N ll"k_!
B V>V,
Za prvu kupu Za drugu kupu
r=5cm r =10cm
H =9cm H =3cm
V=2 v,=?
1, 1,
Vi=—rzH V,=—rzH
3 3
Vlz%-szn-g sz%.lozﬂ%
V,=257-3 V,=1007x-1
V. =75xcm’ V, =100zem’

Ocigledno je veca zapremina druge kupe, pa treba zaokruziti a) V, <V,



183. Bucuna kyne H = 642 cm jenHaka je NoTyIpeyHNKy OCHOBE.

Komuka je sanpesmuya e kyne?

3anpemuHa Kyne je cm’.

Pogledajte pripremni fajl KUPA i podsetite se formulica!

H =62cm

r=H=6V2cm

V=2

4 :érZﬂH Zapremina kupe je 14442 - zem’.
ARG

V=36-27-2v2

V =1442 - wem’

184, Kojir Bamax nma Hajeehy nospumny?

24 cm
e s
Ba/bak A

Hajsehy noepumny nma samak :

valjak A valjak B
2r=24cm —>r=12cm 2r =6cm — r =3cm
H=2cm H =38cm

pP=? pP=?
P=2rn(r+H) P=2rzn(r+H)
P=24r(12+2) P=67(3+8)
P=24r-14 P=6r-11

Najvecu povrsinu ima valjak A.

12 cm

—_

o

Bahak B

valjak V

2r=12cm = r = 6cm

H=4cm
P=?
P=2rzn(r+H)
P=127(6+4)
P=127-10

P =1207cm?



185. Ha cion 1 je Babak unja je sanpemuna V, i na cinun 2 je samax umja je sanpemuna V.,
Eoje tepheme je Tauno?

4cm

Crnga 1 Crmxa 2

3BDKP}’}H1I CA0BO MCIIPED TA4YHOT OOTOBOPA.

) V>V,

6V <V,

B] 1L.'i = 1L.'2
Za prvi valjak je Za drugi valjak je
r=2cm r=4cm
H=4cm H=1cm
V=2 v,=?
Vi=r’zH V,=r’z-H
V=2r-4 V=471
Vi=4r-4 V,=16rx-1
V. =16zcm’ Vv, =16xcm’

Zapremine su jednake, pa treba zaokruziti odgovor pod v).

186. Ha jenHoj cmnuu npaga s je cumerpana gyxu AB. Koja je To canxka?

Ja0Kpy:EM CTOBO HCIOI TAYHOT OOTOBOPA.

A

a) &) B) r)

Simetrala duzi je prava koja deli datu duz na dva jednaka dela i normalna je na duz.
Ocigledno je ta situacija data na slici v) .

Dakle, treba zaokruziti odgovor pod v).



187. Koje Tephemse je Tauno?
3a0Kpy® M CTOBO NCTIPE] TAMHOT TEphema.
a) Cpaky IpaBOYTaoHMK IMa BHLIE O] IBE OCE CUMETPHje Y PaBHI.
0) JenHakokpaki TPOYrao Hema OCy CHMETPHje ¥ PaBH.
B) Kpyr 11ma TauHO 4eTHPM OCe CHMETPHje ¥ PaBHIL

r) Kpagpat Ma 4eTHpy Oce CHMeTpHje ¥ paBHM.

a) Svaki pravougaonik ima viSe od dve ose simetrije u ravni.

Pravougaonik ima dve ose simetrije , pa je tvrdjenje NETACNO.

b) jednakokraki trougao nema osu simetrije u ravni

Jednakokraki trougao ima jednu osu simetrije u ravni, pa je tvrdjenje NETACNO.

V) Krug ima tacno 4 ose simetrije u ravni

Svaka prava koja sadrzi pre¢nik kruga je osa simetrije, pa ih krug ima beskonacno, tvrdjenje je NETACNO.

g) Kvadrat ima 4 osa simetrije u ravni

Vidimo da je ovo tvrdjenje TACNO. Treba dakle zaokruZiti g)



188. %DKP}’}KII CIOBO M3HAT Ta4HOr OOrosopa.

Koja on durypa nema ocy cumerpije y papuu?

a) 6) B) r)

Osu simetrije nema pravougli trougao sa katetama razli¢ite duZine!

Odgovor je b)

189. 3aoKpy:Ki CTIOBO MCIIPEN LPTEXKA Ha KOJEM je npaBa s 0ca CHMETPIje NpaBoyraoHIKa.

a)

L]

L

ey

B)

s L]

Is

Ocigledno je to b).
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190. Ocenun YEeTHPH NIOEA Ha CIMLM TAKO O3 gobujemt hurypy cHMETPHYHY Ca TaTOM (QUIYPOM ¥
OIHOCY Ha NIpasy p.

Jednostavno osen¢imo kvadratice sa leve strane:




