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Odrediti granicne vrednosti sledecih nizova:
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Resenje:
Ovo je osnovni tip zadataka sa nizovima, u kojima se radi o racionalnoj funkciji.

Resenje moZzemo odmah znati, po pravilima:

i) Ako je najveci stepen gore u brojiocu veci od najveceg stepena dole u imeniocu reSenje je o
i) Ako je najveci stepen dole veci od najveceg stepena gore, reSenje je 0
iii) Ako su najveci stepeni isti, resSenje je koli¢nik brojeva ispred najveéih stepena.

a) lim Sntl =0 (praviloii) jer uimeniocu imamo n* au brojiocu samo n
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b) hm2— =00 (praviloi), gore je polinom treceg stepena a u imeniocu drugog stepena
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v) im————— == (praviloiii) , ovde su polinomi istog stepena
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g) lim =—1 =—1 (praviloiii), polinomi su istog stepena, ispred n* u brojiocu je 1 a uimeniocu -1

n—)oo3_n2 —

MoZda vasi profesori nece dozvoliti da koristite ova pravila, e onda morate da radite sve postupno!

Postoje dve ideje kako raditi ovakve primere.



Jedna od ideja je da se svaki sabirak podeli sa najve¢im stepenom n-a.
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a) lim 5 6 m 5 sve smo podelilisa n”, jer je to najveci stepen ...sad pokratimo...
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Ovaj postupak bi onda morali da primenjujemo za sve ostale zadatke, evo recimo pod
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Neki profesori vole da izvu¢emo najvedi stepen kao zajednicki ( druga ideja), pa bi to izgledalo:
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2.

Odrediti granicne vrednosti sledecih nizova:
a) lim(n—~/n>-10n)
b) lim(vn”+1-n)
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" \9n® +8n+2

Resenje:

Kod zadataka sa korenima je cesta ideja da se izvrsi racionalizacija.

Najcesce koristimo (pravimo) razliku kvadrata, ali ako su u pitanju treci koreni, moramo raditi zbir ili razliku kubova.
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. > . n—n*=10n n+\n*=10n . n’—(n° -10n)’
lim(n—+/n"—10n) =lim . =lim
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U brojiocu je ocigledno razlika kvadrata . Moramo malo i imenilac da prisredimo,

. v 2 . . .
odnosno da pod korenom izvu€emo n” ispred zagrade pa zatim n ispred korena...
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v)

U ovom primeru ne moramo raditi racionalizaciju, jer je u imeniocu koren bez plus ili minus neki broj.
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3.

Odrediti granicne vrednosti sledecih nizova:
a) limR/n+2-Yn-2)
b) li_t)lg(\3/n3 +2n° —n)
Resenje:
a)
Koristimo (A—B)(A*+AB+B*)=A4’ - B’ razlika kubova
Ovde imamo izraz i/m—i/nj , ato nam je ustvari (A - B).

Moramo dodati (4> + AB+ B?), to jest, posto je A=/n+2 a B=3/n—2 racionalidemo sa

(i/nj)z +3n+2-3In-2 +(i/n—2)2

Da se vratimo na zadatak:
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b)

limR/n’ +2n* —n)=?
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VrSimo racionalizaciju sli¢énu kao u prethodnom primeru:
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Sad nam je posao da i imenilac prisredimo !
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Odrediti sledeée granic¢ne vrednosti:

v) lim n(In(n +1) — In n);,

Resenje:

U sledec¢im zadacima éemo koristiti:
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Ova dva sredimo
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=e" je neprekidna funkcija pa sme da zameni mesto sa limesom = e"*"! = ¢ jer je
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limn - (In(n+1)—1Inn) = Znamo da za logaritme ima pravilo InA-InB=In 4

=lim[n-In n_+1] = Vazi i pravilo n-InA=InA"
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( posto je Inx neprekidna funkcija i ona moze da zameni mesto sa lim )
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