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Na x,y 1 z osi uoc¢imo jedini¢ne vektore (ortove) i, j i k
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i =(1,0,0)
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7 =1(0,1,0) Svaki vektor a u prostoru predstavljamo: a=a, i+a, j+a, k ili a =(a,,a,,a;)
5
k =(0,0,1)
- - -
- -

_ [ 2 2 2
= al+a2+a3

Intezitet vektora a je

|2

Jedini¢ni vektor vektora a je vektor ao =

S

5
Ako imamo dve tacke A i B u prostoru, vektor 4B se “pravi’:

»
»

A(x), 31,2,) B(x,,,,2,)

AB=(x, =X, ¥, = V1,2, — 7,)

A?i’ = \/(xz _x1)2 +(, _y1)2 +(z, _Zl)z




Skalarni proizvod (e)

Neka su dati vektori

(a,,a,,a;)

= (bl,bz,b3)

- -

ab=

a Z -COS L(Z, Z)

- >
Ako nemamo dat ugao izmedju vektora: a-b=ab,+a,b, +ab,

Ugao izmedju dva vektora:

- >

cos L(a.b) = j]i _ a,b, + a,b, + a;b,
15 \/af +a; +a; '\/bf +b] +b;
Uslov normalnosti:
albsab=0

Projekcija vektora : PR‘Z; je projekcija vektora b na pravac vektora a iobrnuto :

PR‘Q je projekcija vektora anab
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Vektorski proizvod ( ax Z_;)

Neka su dati vektori

- - - -
a=(a,,a,,a;)=a,i+a, j+a k
- - - -
A b=(b,b,,b;)=bi+b, j+b k
<
b
Ef axb=c Pazi: bxa=- ¢

1) Vektor ¢ je normalan i na vektor a i na vektor b

2) Intenzitet vektora ¢ je brojno jednak povrsini paralelograma nad vektorima a ib

3) Smer vektora c se odredjuje pravilom desnog triedra(desnog zavrtnja)

axb| = :‘2 Bsin Z(a,b)

Intenzitet vektora a x b je:

Vektori @ i b su kolinearni ako i samo ako je njihov vektorski proizvod jednak 0.

Konkretno:
i j ok

axb=l|a, a, a,|=razvijemo ovu determinantu i (na primer) dobijemo=#i +3$ ;j+ &k gde su
b, b, b

#,$, & neki brojevi.

Tada je ‘Zxé‘ =J#4$ + &

PovrSina paralelograma nad vektorima a i b je P=|axb

Dok povrsinu trougla racunamo ( logi¢no) kao polovinu povrSine paralelograma:

-

1_.
PA=5‘axb




Mesoviti proizvod tri vektora
Mesoviti proizvod je (; X l;) oc. Najcesce se obelezava sa [;,Z;,EJ. Dakle : (; X l;) oc= [;,Z;,EJ
Kako se on izra¢unava?
Ako su vektori zadati sa: a = (a,,a,,a;), b= (b,,b,,by) 1 c= (¢,,c,,cy) onda je:
a, a, a,
(axb)oc =|b, b, b,
¢, Cy, C

A dobijenu determinantu reSavamo ili razvijanjem po nekoj vrsti (koloni) ili pomocu Sarusovog pravila.
Cemu sluzi meSoviti proizvod?

1) Apsolutna vrednost mesovitog proizvoda tri nekomplanarna vektora jednaka je zapremini
paralelopipeda

konstruisanog nad njima, to jest: V(a,b,c)= ‘(a xb)oc

a
i) Zapremina trostrane piramide (tetraedra) konstruisane nad nekomplanarnim vektorima a,b,c,je:

Zasto % u formuli ?

Jos od ranije znamo da se zapremina piramide ra¢una po formuli:V= %B H

Kako je baza trougao , njegovu povrsinu racunamo kao : B = % ‘; x b , paje onda:
v=lppg= 11 ‘ZXE‘H: 1 ‘(ZIXB)OZ
3 32 6

Napomena: Cesto se u zadacima trazi visina H neke piramide. Nju ¢emo naci tako $to najpre nademo zapreminu

a a a

L1

axb| patozamenimou H= e

1 2
preko formule % ‘(a xb)ocl= % b, b, b,|,zatimnadjemo bazu B=%

¢, C, C
ii) Uslov komplanarnosti
Vektori Z,Z;,Z' su komplanarni ako i samo ako je njihov meSoviti proizvod jednak nuli.
a, a, a,

Dakle uslov komplanarnostije : |b, b, b,|=0
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